PROBLEMAS DE GEOMETRIA

Problema 68:

Al cortar una pirdmide regular hexagonal por un plano que pasa
por una arista lateral y la altura, se obtiene un tridngulo
equildtero de lado 3 dm. Calcular el volumen de la piramide.

Soluciéon Problema 68:

El volumen de la piramide es igual a un tercio del producto del area
de su base por su altura.

Ab ¢ h
==

Como aclaracion, ademas, hacemos un croquis aproximado:

La base de la piramide es un poligono, en nuestro caso, un
hexagono.

Las caras laterales son triangulos que tienen con un vértice comun.

El nimero de caras laterales es igual al numero de lados del
poligono que forma la base. Las aristas laterales son los lados de
los triangulos laterales.

Altura de la piramide es el segmento perpendicular a la base
trazado por el vertice.
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El plano P, en verde, pasa por la arista lateral AV, de trazo azul mas
grueso, y la altura h, OV en rojo.

En el enunciado se indica que el triangulo AVB es equilatero, lo que
significa que, aunque no se aprecie exactamente en el croquis, sus
lados son iguales:

AB =AV =VB =3
Calculamos el area de la base del hexagono:

Sabemos que el area de un poligono es igual a la mitad del
producto del perimetro por la apotema:

P-a
Ab= Zp

Para ello, calculamos la apotema, y el lado del hexagono.

1/2

Calculo de la apotema:

La distancia AO es la mitad de la distancia AB, es decir, el radio de
la circunferencia circunscrita:
_AB 3

= —-=15dm

A
0 2 2

En el triangulo AOD tenemos:

. _______________________________________________________________________________________|
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Calculo del lado:
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Hallamos la altura:

El triangulo AVB es un triangulo equilatero, luego, la distancia AV es
igual a 3 dm.

El triangulo AVO es rectangulo, y la distancia OA es igual a 1,5 dm,
y la distancia VO es la altura h.

Aplicando el teorema de Pitagoras en el triangulo rectangulo AVO,
tenemos:

AV? = h? + 0A?

h? = AV? — 04

n = 32_(3)2: 9_2: 36-9 _ 2_7:i§
2 4 4 4 4
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El volumen de la piramide sera:

Ab‘h
==
273 343
oM h TE 'T_2759@=-359@_27'3_81d ;
PT T3 T 3 - "8.4.3 8.4 329"
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