PROBLEMAS DE GEOMETRIA

Problema 63:

Por el punto P (3, 4) se traza una recta paralela a la y-3x= 0, que
corta al eje OX en Q; y otra perpendicular a la y+3x= O, que
corta a OX en R. Hallar el drea del tridngulo PQR.

Solucion Problema 63:

1° Hallamos la recta s, paralela a ri=y-3x= 0

Pendiente de ry:

y=3x; my; =3

La recta s, esta definida por un punto y su pendiente
P (3, 4)

Como las rectas: rq y s son paralelas:

luego:-mg; =m,; =3

Ecuacion de la recta punto pendiente:

Y — Yo = m(x — xo)

En nuestro caso:

y—4=3(x-3)

Operando:
y—4=3x—-9
y=3x—9+4
y=3x—5

Si=y=3x—-9+4

2° hallamos el punto de corte Q con el eje OX: el punto sera de la
forma:

Q (x, 0)
I —
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Luego:

y=3x-5
0=3x-5
—3x = =5
x=3
0G0

3

3° Hallamos la recta s, perpendicular a r,=y+3x=0

Pendiente de r»:

y=-3x; my,=-3

La recta s, esta definida por un punto y su pendiente
P (3, 4)

Como las rectas: r, y s, son perpendiculares:

heaoim. - —L_T1_1
uego.msz—mrz—_S— 3

Ecuacién de la recta punto pendiente:
Yy — Yo = m(x — xo)

En nuestro caso:

y-4=3(-3
Operando:
3y—12=x-3
Jy=x—3+12
3y=x+9

. _______________________________________________________________________________________|
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— 43
Y=3

X
S25y=§+3

2° hallamos el punto de corte R con el eje OX: el punto sera de la
forma:

R (x, 0)

Luego:

R (-9,0)

Dibujamos el triangulo resultante:

P(3,4)

R (-9,0) Q(5/3, 0) X

El drea del tridangulo PQR serd:

b-h

APQR = 2

Tomamos como base "b" del tridngulo: PQR
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1° Hallamos la longitud de la base b:
b=RP=RP=P—R=(3,4)—(-90) = (12,4)

b= |RP| =+/122 + 42 =144 + 16 = V160

2° Calculamos la longitud de la altura h mediante la distancia de
un punto a una recta, en nuestro caso el punto Q (5/3,0) vy la
recta re,.

La recta "ry," viene definida por:

El Punto R (-9, 0), y su pendiente.

4 1
Pendiente recta RP: Myp = B = 3

Ecuacion de la recta punto pendiente:
Yy — Yo = m(x — xo)
En nuestro caso:

1
y—0=§(x+9)

Operando:
3y=x+9
hp=x—3y+9=0

La longitud de la altura h, la calculamos mediante la distancia de
un punto a una recta como hemos indicado anteriormente

g |Ax; + By; + C|
VA? + BZ
Siendo, en nuestro caso:

x—3y+9=0A4=1B= -3;,C=9
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3)
Luego:
5 5 5+ 27

h_d_|Ax1+3y1+c|_|1-§—3-0+9|_ 3+9 25
- VAZ + B2 12+ (=32 V1+9 V10
_ ., 32

T 3V10
Sustituyendo los valores de b y h en:
4 _bh

PQR =

— 32
o 10'3\/ﬁ=V160-32:\/E-39@-32=4-32=2-32
FOF 2 2 -3vV10 2-3:38 23 3

64

Apgr = 3 u?

. _______________________________________________________________________________________|
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