LIMITES
Problema 6:
Dada la sucesion,

n—1 n?4+1n%+2
1, )] y ne
n n n

En la que n es un numero natural, hallar:
1.- El enésimo término y la suma de los n primeros términos.
2.- El valor de n para que esta suma sea 51.

Solucion Problema 6:

1.- El enésimo término y la suma de los n primeros términos.

Es una progresién aritmética, y calculamos la diferencia:

<n2—1> n?-n?+1 1
d=a,—a; = n-— = =—
n n n

Veamos la ley de formacion de los términos para hallar el término aj:

n?—1
a1= n f
n—-1 1 n*’-1+41 n? _
a,=a;+d= +—=——=—=n+0.Esdecir:2—-0=2
n n n n
1 n?+1 _
a;=a,+d=n+-—= Esdecir:3—1=2
n n
n+1 1 n?+2 _
a, = az+d= —= Esdecir:4—-2=2
n n n
n+2 1 n?+3 _
as = a,+d= +—= .Esdecir:5—-—3=2
n n n
n+3 1 n?+4 _
a; = as+d = - = Esdecir:6 —4 =2
n n n

Estan puestos en rojo para destacar, y significa que hay 2 numeros de
diferencia. Luego, el término enésimo sera:
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_n?+(n-2)

n

n

Hallamos la suma de los n primeros términos:

a; +a
Sn = =

n—-1 n*+mn-2 n—-1+n>+n-2

—t (n ) - 2n?+n-3

*n = Z " 2 ST T
_2n2+n—3
B 2
Luego:

2n*+n-3
S, = 2

2.- El valor de n para que esta suma sea 51.

_2n2+n—3
B 2

102 =2n*+n-3

2n’+n—-3-102=0

2n2 +n—105=0

_ —1+VI+840 -1++841 —1429

n

4 4 4
_—1+29_28_7 Lucién valid
n, = 2 = — = 7 solucién valida
-1-29 =30 -15 . )
X, = 2 =2 =3 no valida porque n tiene que ser natural
Luego,
n=7
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