PROBLEMAS DE GEOMETRIA

Problema 32-RELACIONES METRICAS EN EL TRIANGULO
RECTANGULO:

Los lados de un tridangulo son 10, 10 y 12 cm. Hallar el radio de las
circunferencias circunscrita e inscrita.

Solucion Problema 32:

Circunferencia circunscrita:

10 h

En el tridngulo rectangulo ADB:
Aplicando el teorema de Pitdgoras
AD= cateto 1= 6 cm

DB= cateto 2= h

BA= hipotenusa= 10 cm

Aplicando el teorema de Pitdgoras:
BA? = AD* + DB?

DB? = BA* — AD?
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h? = 102 — 62
h=+v100—-36 = /64 =8cm

En el tridngulo rectangulo ADO:
OA= hipotenusa=r

AD= cateto 1= 6 cm

DO-= cateto 2= 8-r

Aplicando el teorema de Pitdgoras:
0A* = AD* + 0D?

r? =62+ (8 —r)?
r2=36+64+1%— 167

16r =100

100

r= 16 = 6,25 cm mide el radio de la circunferencia circunscrita

Circunferencia inscrita:
]
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h-r=8-r

\L

12

En el tridngulo rectdangulo OCB:
BO= hipotenusa= 8-r

OC= cateto 1=r

CB= cateto 2= 10-z

Aplicando el teorema de Pitdgoras:
OB? = 0C? + CB?

(8 —1)2 =7r%+4+ (10 — 2)? ecuacién 1
En el tridngulo rectdangulo OCE:
OE-= hipotenusa= r+x

EC= cateto 1=z

CO= cateto 2=r

Aplicando el teorema de Pitdgoras:

OE? = EC? + C0O?
]
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(r+x)? = z2 + r? ecuacion 2

En el tridngulo rectdangulo ODE:
OE-= hipotenusa= r+x

OD= cateto 1= r

DE= cateto 2= 6

Aplicando el teorema de Pitdgoras:
OE? = EC?* + CO*?

(r+x)? =r?+ 6% ecuacion 3

De donde igualamos las ecuaciones 2 y 3:
(r+x)? =2z%+r? ecuacion 2

(r + x)? =r? + 62 ecuaciéon 3

z2+1?2= 1?2 +6°

Sustituimos el valor de z en la ecuacién 1:
(8 —1)2 =r%+ (10 — 2)? ecuaciéon 1
(8—71)2=7r%+ (10 — 6)?

(8—1)2 =12+ 42

64 +1r2—16r=r%+16

—16r =16 — 64
—16r = —48

48 . . . o
r= 6= 3 cm mide el radio de la circunferencia inscrita
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